
國立臺灣大學108學年度高中物理科學人才培育計畫

數學科試題 (108新生)

一、填充題：（每題8分）

1. 若 a, b皆為正整數，且 a2 +1982 +1972 +1 = b2 +1992 +1962，則 ab = 。

2. 若聯立方程式 xy = 6, x2y + xy2 + x+ y = 63的解為m,n，則
m2 + n2 = 。

3. 若 x− y =
√
5−

√
3, y− z =

√
5+

√
3，則 x2+ y2+ z2−xy− yz− zx = 。

4. 化簡 S =
1

1× 2× 3
+

1

2× 3× 4
+ · · · + 1

100× 101× 102
為單項最簡分數形式，則

S = 。

5. 已知 f(x)為一多項式，且
3x3 − 4x2 + 5x+ 1

f(x)
= 3x−1− 2x− 3

f(x)
，求 f(x) =

。

6. 二元一次聯立不等式 4x− y > 2, x+3y ≤ 3的圖形沒有包含第 象限內的點？

7. 書豪練習 x, y兩數的四則運算，並將結果列式抄寫如下：

x+ y = 24, x− y = 16, xy = 108, x/y = 3

已知他不小心抄錯其中一式子，求抄錯的式子糾正後應為 。

8. 黑板上寫有從1開始的若干連續奇數：1, 3, 5, 7, 9, · · ·，擦去其中的兩個奇數後，剩下的
所有奇數和是 2009，那麼被擦去的兩個奇數和是多少？
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9. 二次函數 y = ax2+bx+c（a, b, c為常數）的圖形的頂點為 (2,−1)，而且通過 (3, 5)。
如果此二次函數的圖形和 x軸相交於二點 A, B，試求 AB 長為 。

10. 如圖所示，A, B, C三圓彼此外切且均內切於圓D，已知B, C兩圓全等，圓A的半徑
為 1且通過的圓 D的圓心，試問圓 B 的半徑是多少？ 。
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(A) 4
3

  (B) 3
2

  (C) 3   (D) 2  (E) 1 3+  
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8
13
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(A) 
8

  (B) 
7

  (C) 
6

 

 (D) 
5

  (E) 
4

 

11. :²[/, ABCDoÉh 2c+�L. 7+
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(A) 2 5
2
+   (B) 5   (C) 6  

 (D) 5
2

  (E) 5 5  
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(A) 2
3

  (B) 3
2

  (C) 7
8

  

  (D) 8
9

     (E) 1 3
3

 

 
 
 
13. G·5D^�vr¬¢}�Ê¨1500�, uO�z�vÊ¨cgÈs5, k
O�z�¸Ê¨8��� 

(A) 250  (B) 300  (C) 1500  (D) 7500  (E) 9000 二、計算題：（一題20分）

11. 試比較
1

2
× 3

4
× 5

6
× · · · × 99

100
與

1

10
的大小，並詳細說明。
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